
 GenMO  Level 4: ม.1–ม.3 

 Page 1 of 22 

 
Global Elite National Mathematics Olympiad 

(GenMO – นักคดิพนัธ์ุใหม่) 

Mathematics Mock Examination (Level 4: ม.1–ม.3) 
ช่ือ – นามสกุล _______________________________  โรงเรียน   ________________________ ชั้น _______ 

ขอ้สอบฉบบัน้ีเป็นลิขสิทธ์ิของบริษัท อคาเดมิค คอนเทสต์ (ประเทศไทย) จ ากดั 

การท าซ ้าหรือดัดแปลงหรือเผยแพร่ถือเป็นการละเมิด จะถูกด าเนินคดีตามกฎหมาย 

 

ข้อสอบวิชาคณิตศาสตร์ ขอ้ 1 – ขอ้ 32 (100 คะแนน)          เวลา 90 นาท ี

ค าส่ัง จงเลือกค าตอบท่ีถูกต้องท่ีสุดเพยีงค าตอบเดียว 

 

1. จงหาค่าของ  (0.5)3 + 3 × (0.5)2 × (−1.5) + 3 × (0.5) × (−1.5)2 + (−1.5)3 

 Find the value of  (0.5)3 + 3 × (0.5)2 × (−1.5) + 3 × (0.5) × (−1.5)2 + (−1.5)3 

 1. – 1 2. 1 3. 0 4. 2 

ตอบข้อ 1 

 จาก  ( a + b )3 = a3 + 3a2b + 3b2 + b3 

 จากโจทยจ์ะได ้  (0.5 – 1.5)3 = – 1 

 

2. ก าหนด N = 1 + 5 + 52 + 53 + ⋯ + 52570 จงหาเศษท่ีเกิดจากการหาร N ดว้ย 6 

 Let N = 1 + 5 + 52 + 53 + ⋯ + 52570. Find the remainder when N is divided by 6. 

 1. 1 2. 2 3. 3 4. 4  

ตอบข้อ 1 

จาก  N =  1 + (5 + 52) + (53 + 54) + ⋯ + (52569 + 52570) 
        =  1 + 5(1 + 5) + 52(1 + 5) + ⋯ + 52569(1 + 5) 
เน่ืองจาก 5(1 + 5) + 52(1 + 5) + ⋯ + 52569(1 + 5) ทุกพจน์สามารถหารดว้ย 6 ลงตวั 
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ดงันั้น เศษท่ีเกิดจากการหาร N ดว้ย 6 คือ 1 

 

3. ให ้p และ q เป็นจ านวนเตม็คี่ท่ีสอดคลอ้งกบั 
 (1 + 3 + 5 + ⋯ + p) + (1 + 3 + 5 + ⋯ + q) = (1 + 3 + 5 + ⋯ + 25) 
 แลว้ p + q มีค่าเท่าไร 

 Let p and q be odd integers satisfying 
 (1 + 3 + 5 + ⋯ + p) + (1 + 3 + 5 + ⋯ + q) = (1 + 3 + 5 + ⋯ + 25) 
 Find p + q. 

 1. 30 2. 32 3. 34 4. 36 

ตอบข้อ 2 

จาก  52 + 122 = 132 

แสดงวา่  1 + 3 + 5 + ⋯ + 9 =  52  p = 9 

 และ 1 + 3 + 5 + ⋯ + 23 =  122  q = 23 

 ดงันั้น  p + q = 9 + 23 = 32 

 

4. ก าหนดให ้x เป็นจ านวนเตม็บวกท่ีมีค่ามากท่ีสุดท่ีหาร 16, 40 และ 100 แลว้มีเศษเหลือเท่ากนัและ y เป็น

จ านวนเตม็บวกท่ีมีค่านอ้ยท่ีสุดท่ีหารดว้ย 16, 40 และ 100 แลว้มีเศษเหลือเป็น 1 ค่าของ xy −  คือขอ้ใด

ต่อไปน้ี 

 Let x be the greatest positive integer that divides 16, 40, and 100, leaving the same remainder in each 

case. Let y be the smallest positive integer that leaves a remainder of 1 when divided by 16, 40, and 100. 

Which of the following is the value of xy − ? 

 1. 389 2. 400 3. 412 4. 489 

ตอบข้อ  1  

เทคนิคการหาค่า x 

    ตวัมาก – ตวักลาง   

    ตวักลาง – ตวันอ้ย 

จะได ้  100 – 40  =  60 

    40 – 16 = 24 

ดงันั้น  ห.ร.ม.  ของ 24 , 60 คือ  12    x = 12 

หา  ห.ร.ม. 



 GenMO  Level 4: ม.1–ม.3 

 Page 3 of 22 

เทคนิคการหาค่า  y 

 y = ค.ร.น.  ตวัหาร + เศษ 

 ค.ร.น.  ของ  16 , 40 , 100  คือ  400  y = 400 + 1 = 401 

ดงันั้น  y – x = 401 – 12 = 389 
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6. ถา้  ab = 200 
    bc = 700 
    ca = 800 

จงหาค่าของ 7a2 + 7b2 + 7c2 

If 
ab = 200, bc = 700, ca = 800, 

find the value of 7a2 + 7b2 + 7c2. 

 1. 18,785 2. 22,425 3. 25,565 4. 31,225 

ตอบข้อ 2 

 จากโจทย ์ ab = 200 …(1) 
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    bc = 700 …(2) 

    ca = 800 …(3) 

จาก (1)  abc = 200c 

จาก (2)  abc = 700a 

จาก (3)  abc = 800b 

จะได ้  200c = 700a = 800b …(4) 

 หา ค.ร.น. ของ (200, 700, 800) = 5600 

น า สมการ (4) ÷ 5600 จะได ้           200c

5600
=

700a

5600
=

800b

5600
  

              c

28
=

a

8
=

b

7
= 𝑘 …(5) 

จากสมการ (5) จะได ้
c

28
= k 

c = 28k 

a

8
= k 

a = 8k 

b

7
= k 

b = 7k 
แทนค่า a = 8k, b = 7k ในสมการ (1) จะได ้ (8k)(7k) = 200 

      𝑘2 =
200

56
=

25

7
 

นัน่คือ  a2 + b2 + c2 = (8k)2 + (7k)2 + (28k)2 

    = 64k2 + 49k2 + 784k2 
    = 897k2 = 897 ×

25

7
 

    =
22425

7
 

ดงันั้น  7a2 + 7b2 + 7c2 = 7(a2 + b2 + c2) = 7 ×
22425

7
= 22,425 

 

7. จากการส ารวจคนกลุ่มหน่ึง ไดข้อ้มูลดงัน้ี 

 มีผูช้ายท่ีคิดวา่ตนเองเป็นผูห้ญิง 10% 

 มีผูห้ญิงท่ีคิดวา่ตนเองเป็นผูช้าย  20% 

 มีผูท่ี้คิดวา่ตนเองเป็นผูช้าย  50% 

 อตัราส่วนของจ านวนผูช้ายต่อจ านวนผูห้ญิงของคนกลุ่มน้ีมีค่าเท่าไร 

 A survey of a group of people found that: 

• 10% of the men identified themselves as women.  

• 20% of the women identified themselves as men.  

• 50% of the group identified themselves as men.  
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 What is the ratio of the number of men to the number of women in the group? 

 1. 3 : 5 2. 5 : 3 3. 3 : 4 4. 4 : 3 

 ตอบข้อ 3 

 ให ้x และ y เป็นผูช้ายและผูห้ญิง ตามล าดบั 

 โจทยก์ าหนด มีผูช้ายท่ีคิดวา่ตนเองเป็นผูห้ญิง 10% และ มีผูห้ญิงท่ีคิดวา่ตนเองเป็นผูช้าย 20% 

 แสดงวา่ x9.0  และ y2.0  เป็นผูช้ายและผูห้ญิงท่ีคิดวา่ตนเองเป็นผูช้าย ตามล าดบั 

 โจทย ์ ผูท่ี้คิดวา่ตนเองเป็นผูช้าย  50% 

 แสดงวา่ )yx(5.0y2.0x9.0 +=+  

    y5.0x5.0y2.0x9.0 +=+  

    y3.0x4.0 =          
4.0

3.0

y

x
=  

     4:3y:x =  

 

8. ถา้ 7x 3663003 =  แลว้ x2 2x +  มีค่าเท่าใด 

 If 7x 3663003 = , what is the value of x2 2x + ? 

 1. 8 2. 17 3. 32 4. 57 

 ตอบข้อ 3 

 โจทยก์ าหนด 7x 3663003 =  

    6)7(6)7(33x3 23 ++=+  

    1953x3 3 =+  

            64x3 =    4x =  

 ดงันั้น 32242x 42x2 =+=+  

 

9. ถา้ 2x +  หาร 4x5x 23 −+  ไดผ้ลลพัธ์คือ )x(q  และเหลือเศษเท่ากบั r  แลว้ 3x +  หาร )x(q  ได ้เศษ

เหลือเท่ากบัขอ้ใด 

 When x3 + 5x2 − 4 is divided by x + 2, the quotient is q(x) and the remainder is r. What is the 

remainder when q(x) is divided by x + 3? 

 1. 12−  2. 6−  3. 0 4. 6 

ตอบข้อ 2 
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จากโจทย ์  r)x(q)2x(4x5x 23 ++=−+  

หาเศษเหลือ 84)2(5)2()2(Pr 23 =−−+−=−=  

จะไดว้า่  8)x(q)2x(4x5x 23 ++=−+  

)x(q)2x(12x5x 23 +=−+  

        )x(q)2x()6x3x)(2x( 2 +=−++  ใชห้ารสังเคราะห์ 

แสดงวา่  6x3x)x(q 2 −+=    6)3x(x)x(q −+=  

ดงันั้น  3x +  หาร )x(q  ไดเ้ศษ 6−  

 

10. ถา้ n2 10A996,999)5998(4)5998( =−+  เม่ือ 10A0   แลว้ 2nA2 +  มีค่าเป็นเท่าใด 

 If n2 10A996,999)5998(4)5998( =−+ , what is the value of 2nA2 +  when 10A0  ? 

 1. 32 2. 48 3. 56 4. 64 

 ตอบข้อ 3 

 ให ้ 5998x =  จากโจทยจ์ะได ้            000,000,1)2x(996,99944x4x 22 −+=−−++  

          22n 000,1)000,6(10A −=  

                        )000,1000,6)(000,1000,6( −+=  

                        000,5000,7 =  

                          7105.3 =  
 ดงันั้น 567)5.3(2nA2 22 =+=+  

 

11. จงหาผลบวกของจ านวนจริง x ทั้งหมด ท่ีเป็นค าตอบของสมการ 
(3x − 27)2 + (5x − 625)2 = (3x + 5x − 652)2 

 Find the sum of all real values of x that satisfy the equation 
(3x − 27)2 + (5x − 625)2 = (3x + 5x − 652)2 

 1. 4 2. 6 3. 7 4. 9 

ตอบข้อ 3 

จาก (3x − 27)2 + (5x − 625)2 = (3x + 5x − 652)2 

ให ้  a = 3x − 27 

และ  b = 5x − 625 

  a2 + b2 = (a + b)2 
  a2 + b2 = a2+b2 + 2ab 
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จะได ้   2ab = 0 

นัน่คือ  a = 0 หรือ  b = 0 

3x − 27 = 0 
3x = 33 
𝑥 = 3 

5x − 625 = 0 
5x = 54 

x = 4 

ดงันั้น ผลบวกของจ านวนจริง x ทั้งหมด = 3 + 4 = 7 

 

12. ถา้ x
3

=
y

4
=

z

5
 และ 3x – 2y + z = 18 จงหาค่าของ x + 5y – 3z 

 If x
3

=
y

4
=

z

5
 and 3x − 2y + z = 18, find the value of x + 5y − 3z. 

 1. 9 2. 15 3. 18 4. 24 

ตอบข้อ 4 

ให ้  x
3

=
y

4
=

z

5
= 𝑘 

จะไดว้า่  x = 3k , y = 4k , z = 5k 

และ    3x – 2y + z = 18 

จะได ้  3(3k) – 2(4k) + (5k) =18 

    6k =18      k = 3 

นัน่คือ x = 9 , y = 12 , z = 15 

ดงันั้น    x + 5y – 3z = 9 + 5(12) – 3(15) = 24 

 

13. ก าหนดให ้a, b และ c เป็นรากของสมการ x3 − 2x2 − 11x + 12 จงหา  1
a

+
1

b
+

1

c
 

 Let a, b and c be the roots of the equation x3 − 2x2 − 11x + 12. Find the value of 1
a

+
1

b
+

1

c
 

 1. 11

12
 2. 6

11
 3. 1

6
 4. 2

11
 

ตอบข้อ 1 

ใชสู้ตรของ Viete  เม่ือ x3 + ax2 + bx + c = 0 มีค าตอบเป็น x1, x2, x3 

  จะไดว้า่  x1 + x2 + x3 = −a 

      และ x1 x2 + x2 x3 + x3 x1 = b 

  และ             x1x2x3 = −c 

พิจารณา 1

a
+

1

b
+

1

c
=

bc

abc
+

ac

abc
+

ab

abc
 

=
bc+ac+ab

abc
  =

ab+bc+ca

abc
 

ใชสู้ตร Viete  จะไดว้า่ ab + bc + ca = −11 



 GenMO  Level 4: ม.1–ม.3 

 Page 8 of 22 

และ  abc = −12 

ดงันั้น 1

a
+

1

b
+

1

c
=

−11

−12
=

11

12
 

 

14. ก าหนด 1L  มีสมการเป็น 06y3x2 =+− , 2L  ผา่นจุด )3,2(−  และขนานกบั 1L  หาก 3L  ผา่นจุด )1,(
3
2 −  

และตั้งฉากกบั 1L  แลว้ ถามวา่ 2L  กบั 3L  ตดักนัท่ีจุดใด 

 Let 1L  be the line 06y3x2 =+− . Line 2L  passes through )3,2(−  and is parallel to 1L . Line 3L  passes 

through )1,(
3
2 −  and is perpendicular to 1L . At what point do 2L  and 3L  intersect? 

 1. )1,
2

1
(−  2. )2,

2

1
(−  3. )

2

1
,1(−  4. )3,2(−   

 ตอบข้อ 4 

 เฉลยวิธีท า 

 
3

2
mm

21 LL ==  

 สมการ 2L  คือ )2x(
3

2
3y +=−  

         
3

13
x
3

2
y +=    

 3L  ตั้งฉากกบั 1L    
2

3
m

3L
−=  

 สมการ 3L  คือ )
3

2
x(

2

3
1y −−=+  

        x
2

3
y −=    

 แกส้มการ  และ  จะได ้ 3y,2x =−=  จุดตดั คือ )3,2(−  

 

15. เสาไฟฟ้าสองตน้ซ่ึงสูง 30 เมตร เท่ากนั อยูห่่างกนัเป็นระยะ 100 เมตร สายไฟฟ้าท่ีอยูร่ะหวา่งเสาสองตน้น้ี

หยอ่น มีลกัษณะเป็นรูปพาราโบลาและสูงจากพื้นดิน 20 เมตร ณ จุดก่ึงกลางระหวา่งเสาสองตน้น้ี จงหาวา่

สายไฟฟ้าน้ีอยูสู่งจากพื้นดินก่ีเมตร ณ จุดท่ีอยูห่่างจากเสา 10 เมตร 

 Two utility poles, each 30 metres tall, are 100 metres apart. The power line suspended between them forms 

a parabola and is 20 metres above the ground at the midpoint between the poles. How high above the 

ground is the power line at a point 10 metres from one of the poles? 

 1. 24.8 2. 25.5 3. 26.4 4. 27.2 

 ตอบข้อ 3 
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จุดยอดของพาราโบลาอยูท่ี่  ( )20,0   และกราฟหงายขึ้น 

     สมการพาราโบลา  คือ    20axy 2 +=   …(*) 

     กราฟผา่นจุด ( )30,50    ดงันั้น  2050a30 2 +=   

    
    250

1
a =  

 แทนค่า  
250

1
a =   ในสมการ  (*) 

   จะได ้ 20x
250

1
y 2 +=  

 ถา้  40x =  จะได ้  2040
250

1
y 2 +=  

    4.26y =  

ณ  จุดท่ีห่างจากเสาไฟฟ้า 10 เมตร สายไฟฟ้าสูงจากพื้นดิน 26.4 เมตร 

 

16. ถา้ x =
√7+√3

√7−√3
 และ y =

√7−√3

√7+√3
 จงหาค่าของ x4 + y4 + (x + y)4 

 If x =
√7+√3

√7−√3
 and y =

√7−√3

√7+√3
, find the value of x4 + y4 + (x + y)4 

 1. 1,062 2. 1,152 3. 1,232 4. 1,312 

ตอบข้อ 2 

พิจารณา x =
√7+√3

√7−√3
 ×

√7+√3

√7+√3
 

   =
(√7+√3)2

7−3
 =

7+2√21+3

4
 

   =
(10+2√21)

4
 =

5+√21

2
 

และ   y =
√7−√3

√7+√3
 ∙

√7−√3

√7−√3
 

   =
(√7−√3)2

7−3
 =

7−2√21+3

4
=

5−√21

2
 

จะไดว้า่  x + y =
5+√21

2
+

5−√21

2
= 5 

และ   xy =
5+√21

2
∙

5−√21

2
=

25−21

4
= 1 
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จากโจทย ์ x4 + y4 + (x + y)4 = (x2 + y2)2 − 2x2y2 + 54 

= ((x + y)2 − 2xy)2 − 2(1)2 + 54 
= (52 − 2 × 1)2 − 2 + 625 
= 232 − 2 + 625 = 1,152 

 

17.  แผนภาพแสดง จุด E ท่ีอยูภ่ายในรูปส่ีเหล่ียมผืนผา้ ABCD ท าให ้AE = 16 cm, DE = 20 cm และ CE = 13 

cm จงหาความยาว BE 

 The diagram shows a point E inside rectangle ABCD, whereAE = 16 cm, DE = 20 cm, and CE = 13. Find 

the length of BE. 

 
 1. 4 cm 2. 5 cm 3. 6 cm 4. 7 cm 

ตอบข้อ 2 
 BE2 +  202  = 162 +  132 
  BE2  = 162 +  132 −  202 
  BE2  = 256 +  169 −  400 
  BE2  = 25 
   BE = 5 
 

18. กรวยกลมตนัใบหน่ึงมีความสูงเป็น 4 เท่าของรัศมีและกรวยมีปริมาตรเท่ากบัทรงกลมตนัลูกหน่ึง ถา้พื้นท่ี

ผิวทรงกลมตนัมากกวา่พื้นท่ีปากกรวย 12 ตารางหน่วย พื้นท่ีผิวขา้งกรวยมีค่าก่ีตารางหน่วย 

 A solid right circular cone has a height four times its radius and the same volume as a solid sphere. If the 

surface area of the sphere is 12 square units greater than the area of the cone’s base, find the lateral 

surface area of the cone. 

 1. 17   2. 172  3. 173  

 4. 174   5. 175  

 ตอบข้อ 4 

ให ้ กรวยกลมตนัมีรัศมีเป็น r  และมีความสูงเป็น r4  
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และให ้ ทรงกลมตนัมีรัศมีเป็น R  

จากโจทย ์  ปริมาตรกรวยเท่ากบัปริมาตรทรงกลมตนั 

Vกรวย   =  Vทรงกลม 

    ( ) 32 R
3

4
r4r

3

1
 =  

 Rr

Rr 33

=

=
 

จากโจทย ์ พื้นท่ีผิวทรงกลมตนัมากกวา่พื้นท่ีปากกรวย 12 ตารางหน่วย 

พื้นท่ีผิวทรงกลม – พื้นท่ีปากกรวย  = 12 

       12rr4 22 =−  
  12r3 2 =  

     


2
r

4
r 2 =→=  

พิจารณากรวย  r17)r4(r 22 =+=  

พื้นท่ีผิวขา้งกรวย  r=  

  ( )r17r=  

       
















=




2
17

2  

       174=   ตารางหน่วย 

 

19. พีระมิดตรงฐานส่ีเหล่ียมผืนผา้ ซ่ึงมีฐานยาวดา้นละ 12 เซนติเมตร ยาว 30 เซนติเมตร และสูง 8 เซนติเมตร 

จะมีพื้นท่ีผิวเท่าใด 

 A right rectangular pyramid has a base measuring 12 cm by 30 cm and a height of 8 cm. Find its total 

surface area. 

 1. 504 cm2  2. 768 cm2 3. 864 cm2 4. 960 cm2 

ตอบข้อ 3 

จากรูป  OH̅̅ ̅̅ = 15 cm 
 OI̅̅ ̅ = 6 cm 
พิจารณา สามเหล่ียมมุมฉาก POH; 

 PH2 = PO2 + OH2 

  = 82 + 152 = 289 = 172 

 PH = 17 เซนติเมตร 
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พิจารณา สามเหล่ียมมุมฉาก POI; 

 PI2 = PO2 + IO2 

  = 82 + 62 = 100 = 102 

 PI = 10 เซนติเมตร 

พื้นท่ีผิวขา้งของพีระมิดฐานส่ีเหล่ียมผืนผา้  = 2 × (
1

2
× EF × PH) + 2 × (

1

2
× DE × PI)

      = 2 × (
1

2
× 12 × 17) + 2 × (

1

2
× 30 × 10) 

      = 204 + 300 = 504 ตารางเซนติเมตร 

    พื้นท่ีฐาน = กวา้ง × ยาว 

      = 12 × 30 = 360 ตารางเซนติเมตร 

ดงันั้น พื้นท่ีผิวทั้งหมดของพีระมิดฐานส่ีเหล่ียมผืนผา้ = พื้นท่ีฐาน + พื้นท่ีผิวขา้ง 

       = 360 + 540 = 864 ตารางเซนติเมตร 

 

20. จากรูป จงหาความยาวของ PS 

 From the figure, find the length of PS. 

 
 1. 21 2. 22 3. 23 4. 24 

ตอบข้อ 1 

PKL  ~  PQR   เพราะ  R̂L̂,Q̂K̂,P̂P̂ ===  

จะไดว้า่   
QR

KL

PR

PL
=  

  
28

20

PR

PL
=  

  
k7

k5

7

5

PR

PL
==  

ดงันั้น  k7PR,k5PL ==  
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 PLPRRL −=  

              k2k5k7 =−=  

 
7

2

k7

k2

RP

RL
==     (1) 

RLM  ~ RPS  เพราะ  ŜM̂,P̂L̂,R̂R̂ ===  

จะไดว้า่  
PS

LM

RP

RL
=  

   
PS

6

RP

RL
=     (2) 

( ) ( );21 =  
PS

6

7

2
=  

   42PS2 =  

ดงันั้น  21PS =   หน่วย 

 

21. ∆ABC เป็นรูปสามเหล่ียมท่ีมี Ĉ = 90o  สมมติ AC = 156 cm, AB = 169 cm และระยะตั้งฉากจากจุด C ถึง 

AB เท่ากบั x จงหาค่าของ x  

 is a right triangle with ∠𝐶 = 90∘. Given that AC = 156 cm, AB = 169 cm, and the perpendicular distance 

from C to AB is x, find the value of x. 

 1. 65 2. 48 3. 56 4. 60 

ตอบข้อ 4 

จากโจทย ์เขียนรูปไดด้งัน้ี 

 
ใชท้ฤษฎีบทพีธาโกรัส จะได ้ BC = √1692 − 1562 = 65 

และลากเส้นจากจุด C ไปตั้งฉากกบัดา้น AB ท าให ้∆𝐴BC~∆𝐴CD 

ดงันั้น  CD

AC
=

BC

AB
 

   x

156
=

65

169
   x = 60 
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22. จากรูป จงหาพื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผา้ส่วนท่ีแรเงา 

 From the figure, find the area of the shaded rectangle. 

 
 1. 56 2. 68 3. 72 4. 84 

ตอบข้อ 4 

 

จากรูป  ∆ABC~∆LBM   และ  ∆ALN~∆LBM 

จะได ้  
a

7
=

12

b
 

    ab = 84 
พื้นท่ีรูปส่ีเหล่ียมผืนผา้ส่วนท่ีแรเงา = ab 

= 84 ตารางหน่วย 

 

23. จากรูป ABCD เป็นรูปส่ีเหล่ียมจตัุรัส จงหาสมการเส้นตรงท่ีลากผา่นจุดก าเนิดและจุด C 

 In the figure, ABCD is a square. Find the equation of the line passing through the origin and point C. 

 
 1. y =

7

9
x  2. y =

7

6
x  3. y =

14

9
x 4. y =

7

18
x 
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ตอบข้อ 1 

 
ใหส่ี้เหล่ียมจตัุรัส ABCD มีพิกดัจุด A, B, C และ D ดงัรูป 

รูปทัว่ไปสมการเส้นตรง slope – intercept form y = mx + b 

 เน่ืองจาก เส้นตรงท่ีลากผา่นจุดก าเนิด จะได ้ y = mx 

 ความชนัของเส้นตรง OC,     m  = 2a−0

b−0
=

2a

b
 …(1) 

    AB = BC 

    b – a = 2a −
b

6
 

    3a = 7b

6
 

    a = 7b

18
 

แทนค่า  a =
7b

18
  ลงในสมการ (1) จะได ้

m = 2

b
(

7b

18
) =

7

9
 

ดงันั้น สมการเส้นตรง  y =
7

9
x 
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24. จากรูป AB เป็นเส้นผา่นศูนยก์ลางของวงกลม O ถา้ DE = √3, Ê = 90° และ B̂ = 60° จงหาความยาว

ของคอร์ด AC 

 In the figure, AB is a diameter of circle O. Given that DE = √3, ∠E = 90∘, and ∠B = 60∘, find the 

length of chord AC. 

 
 1. √2 2. 2 3. √3 4. 1 

ตอบข้อ 2 

 
จากรูป BĈE = 30o (มุมภายในรูปสามเหล่ียม BEC รวมได ้180o) 

และ  AĈE = 60o (สามเหล่ียม ABC แนบในคร่ึงวงกลม มุมบนเส้นรอบวงเท่ากบั 90o) 

เน่ืองจาก D̂ = Ê = 90o ท าให ้AD // CE 

ลากเส้น AF ไปตั้งฉาก กบั CE ท าให ้AF = DE = √3 

พิจารณาสามเหล่ียมมุมฉาก ACF จะไดว้า่ 

   sin60o = √3

AC
 

   √3

2
=

√3

AC
 

ดงันั้น ความยาวของคอร์ด AC = 2 
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25. จากรูป จงหาค่าของความยาวดา้น AB 

 From the figure, find the length of AB. 

 
 1. 65 2. 68 3. 72  4. 75  

ตอบข้อ 3 

จากรูป ต่อรูปให้เกิดเป็นรูปสามเหล่ียมดา้นเท่า ABP ท าใหไ้ด ้P̂ = 60o 

พิจารณา  ∆PCD 

เน่ืองจาก ∆ABP   เป็นรูปสามเหล่ียมดา้นเท่า 

จะได ้          AP = BP 

   48 + 2a = 60 + a 

             a = 12 

และ AP = BP = AB = 60 + 12 = 72 

ดงันั้น ค่าของความยาวดา้น AB = 72 

 

26. จากรูป ถา้ AB ∕∕ CD และ 20x − 10y = 30° จงหา x − y 

 In the figure, AB ∕∕ CD and  20x − 10y = 30°. Find x − y. 

 
 1. 1o  2. 3o 3. 4o 4. 5o 

ตอบข้อ 1 
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ความสัมพนัธ์ของเส้นขนานและมุมหยกัภายในเส้นขนาน จะไดว้า่ 

ผลบวกของมุมหยกัดา้นซา้ย = ผลบวกของมุมหยกัดา้นขวา 

(20x – 10y) + (17x + 5ly) = (38x + 24y) + 15 

37x + 4ly  =  38x + 24y + 15 

x – 17y   =  – 15   ...(1) 

และ  20x  – 10y =  30    ...(2) 

สมการ (1)×20;  20x – 340y  = – 300    ...(3) 

น าสมการ  (2) – (3); 330y  =  330 

y = 
330

330
 = 1 

แทนค่า y = 1 ลงในสมการ (1);   x – 17(1) = – 15 

x = 17 – 15 = 2 

ดงันั้น  x − y = 2 − 1 = 1o 

 

27. ก าหนดให ้ AcosAsin2A2sin =  แลว้ค่าของ 4o4o )75(sin)15(sin  เท่ากบัขอ้ใด 

 Given that AcosAsin2A2sin = which of the following is equal to 4o4o )75(sin)15(sin  

 1. 
256

1  2. 
128

1  3. 
64

1  4. 
32

1  

ตอบข้อ 1 

จาก  4oo4o4o )75sin15(sin)75(sin)15(sin =  

     4oo )15cos15(sin =  

     
4

oo

2

15cos15sin2












 
=  

4
o

2

30sin













=  

     
256

1

4

1
4

=







=  
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28. เคร่ืองบินล าหน่ึง ระดบัการบินกบัจุดคงท่ีบนพื้นดินท ามุมกนั 60o หลงัจากบินไปได ้30 วินาที มุมของ

ระดบัการบินเปล่ียนเป็น 30o ถา้เคร่ืองบินบินท่ีระดบัความสูงคงท่ี 3000√3 เมตร จงหาความเร็วของ

เคร่ืองบิน 

 An airplane takes off at an angle of 60o to the horizontal. After 30 seconds, its angle of elevation changes 

to 60o. If the airplane is flying at an altitude of 3000√3 metres, find its speed. 

 1. 200 m/s  2. 250 m/s 3. 280 m/s 4. 300 m/s 

ตอบข้อ 1 

จากโจทย ์วาดรูปไดด้งัน้ี 

 
 ระยะ ED  = 3000√3 × (cot30o − cot60o) 

    = 3000√3 × (√3 −
1

√3
) 

    = 3000√3 ×
2

√3
 

    = 6000 m 

 ความเร็ว = s

t
=

6000

30
= 200 m/s 

 

29.  ค่าเฉล่ียเลขคณิตของขอ้มูลชุดหน่ึง ซ่ึงมี m จ านวน เป็น q และค่าเฉล่ียเลขคณิตของขอ้มูลอีกชุดหน่ึงซ่ึงมี n 

จ านวน เป็น p ถา้น าขอ้มูลน้ีมารวมเป็นกลุ่มเดียวกนั จะหาค่าเฉล่ียเลขคณิตได ้k จงหาวา่ p มีค่าเท่าใด 

 The arithmetic mean of a data set containing m numbers is q, and the arithmetic mean of another data set 

containing n numbers is p. When the two data sets are combined, the arithmetic mean is k. Find the value 

of p. 

 1. m

n
(k − q + l) 2. 

k(m+n)−q

n
 3. m

n
(k + q − l) 4. m

n
(k − q) + k 

ตอบข้อ 4 

ขอ้มูลชุดหน่ึง ซ่ึงมี m จ านวน มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเป็น q 
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จะไดว้า่ ∑ x1 = mq 
และขอ้มูลอีกชุดสองซ่ึงมี n จ านวน มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเป็น p 

จะไดว้า่ ∑ x2 = np 
ถา้น าขอ้มูลน้ีมารวมเป็นกลุ่มเดียวกนั จะหาค่าเฉล่ียเลขคณิตได ้k 

จะไดว้า่  ∑ x1+∑ x2

m+n
= k 

    mq+np

m+n
= k 

    mq + np = km + kn 
    p =

km+kn−mq

n
=

m(k−q)+kn

n
=

m(k−q)

n
+ k 

 

30. นกัเรียน ม.ตน้ คนหน่ึงเกิดในเดือนกรกฎาคม เขาอยากใหเ้พื่อนทายวนัเกิดของเขา โดยใหข้อ้มูลเพื่อนวา่วนั

เกิดของเขาเป็นจ านวนเฉพาะหรือสอดคลอ้งกบัค าตอบสมการ 040x38x11x 23 =−+−  ความน่าจะเป็นท่ี

เพื่อนจะทายวนัเกิดเขาไดถู้กตอ้งเป็นเท่าใด 

 A lower secondary student was born in July. He asks his friend to guess his birthday, giving the clue that 

the date is either a prime number or a solution to the equation 040x38x11x 23 =−+− . What is the 

probability that his friend guesses the correct date? 

 1. 
11

1  2. 
12

1  3. 
13

1  4. 
14

1   5. 
31

1  

 ตอบข้อ 2 

 เฉลยวิธีท า 

เดือนกรกฎาคมมี 31 วนั วนัท่ีเป็นจ านวนเฉพาะคือวนัท่ี 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31 

ค าตอบสมการ  040x38x11x 23 =−+−  

  0)5x)(4x)(2x( =−−−  

     5,4,2x =  

แซมเปิลสเปซจะเป็นวนัท่ีสอดคลอ้งกบัเง่ือนไขของโจทย ์คือ S = {2, 3, 4, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31} 

        12)S(n =  

ในจ านวน 12 วนัน้ี มีเหตุการณ์ท่ีสนใจเป็นวนัเกิดของนกัเรียนเพียงวนัเดียว 1)E(n =  

ดงันั้น ความน่าจะเป็นท่ีเพื่อนจะทายวนัเกิดเขาไดถู้กตอ้ง 
12

1

)S(n

)E(n
)E(P ==  
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31. คะแนนสอบของนกัเรียน 5 คนจากสองห้องเรียนท่ีถูกเลือกมาแบบสุ่ม โดยคะแนนสอบของนกัเรียน 5 คน

ในหอ้ง A คือ 88, 88, 89, 89 และ 90 คะแนน และคะแนนสอบของนกัเรียน 5 คนในห้อง B คือ 75, 85, 90, 

97 และ 100 ขอ้ใดกล่าวไดถู้กตอ้ง 

 1. ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบห้อง A สูงกวา่ หอ้ง B 

 2. ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบห้อง A นอ้ยกวา่ หอ้ง B 

 3. ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบทั้งสองห้องมีค่าเท่ากนั 

 4. ขอ้มูลไม่เพียงพอ 

 The test scores of five students randomly selected from each of two classes are shown below. 

Class A: 88, 88, 89, 89, 90 

Class B: 75, 85, 90, 97, 100 

 Which of the following statements is correct? 

1. The standard deviation of the scores in Class A is greater than that in Class B.  

2. The standard deviation of the scores in Class A is less than that in Class B.  

3. The standard deviations of the scores in both classes are equal.  

4. There is insufficient information. 

ตอบข้อ  2 

จดัเรียงขอ้มูลใหม่ ดงัน้ี 

 

เน่ืองจาก ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐาน S.D. = √
(xi−x̅)2

N
 

จากขอ้มูล สรุปไดว้า่ ค่าเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบหอ้ง A นอ้ยกวา่ ห้อง B 
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32. ขอ้มูลชุดหน่ึงเรียงล าดบัจากนอ้ยไปมากเป็น 120,90,60,60,b,a,30,30,20,10  ถา้ฐานนิยมและมธัย

ฐานของคะแนนชุดน้ีเป็น 30 และ 40 ตามล าดบั แลว้ขอ้มูลชุดต่อไปน้ี คือ  

130,99,68,67,6b,5a,34,33,22,11 ++  มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

 The following data set is arranged in ascending order: 
10,  20,  30,  30,  a,  b,  60,  60,  90,  120. 

 Its mode and median are 30 and 40, respectively. 

 The following data set is 11,  22,  33,  34,  a + 5,  b + 6,  67,  68,  99,  130. 

Which of the following is its arithmetic mean? 

 1. 50 2. 55.5 3. 56 4. 60  5. 60.5 

ตอบข้อ 2 

ขอ้มูลเรียงจากนอ้ยไปมาก  120,90,60,60,b,a,30,30,20,10  

ขอ้มูลมีฐานนิยม  = 30  แสดงวา่  30a =  

และมธัยฐาน  =  40  แสดงวา่  
  

40
2

ba
=

+  

     40
2

b30
=

+   50b =  

ขอ้มูลอีกชุดคือ 130,99,68,67,6b,5a,34,33,22,11 ++  

(แทนค่า  30a =  ดงันั้น  355a =+   และแทน  50b =  ดงันั้น  566506b =+=+ ) 

จะได ้        
10

130996867563534332211
X

+++++++++
=  

   5.55=  

 



     ( 0 . 5 ) 3 + 3 ×    ( 0 . 5 ) 2 ×  ( − 1 . 5 ) + 3 ×  ( 0 . 5 ) ×    ( − 1 . 5 ) 2 +    ( − 1 . 5 ) 3


     ( 0 . 5 ) 3 + 3 ×    ( 0 . 5 ) 2 ×  ( − 1 . 5 ) + 3 ×  ( 0 . 5 ) ×    ( − 1 . 5 ) 2 +    ( − 1 . 5 ) 3


  N = 1 + 5 +  5 2 +  5 3 + … +  5 2570


  N = 1 + 5 +  5 2 +  5 3 + ⋯ +  5 2570


  N   =   1 +  ( 5 +  5 2 ) +  (  5 3 +  5 4 ) + … +  (  5 2569 +  5 2570 )


  =   1 + 5  ( 1 + 5 ) +  5 2  ( 1 + 5 ) + … +  5 2569  ( 1 + 5 )


  5  ( 1 + 5 ) +  5 2  ( 1 + 5 ) + … +  5 2569  ( 1 + 5 )


   ( 1 + 3 + 5 + … + p ) +  ( 1 + 3 + 5 + … + q ) =  ( 1 + 3 + 5 + … + 25 )


   ( 1 + 3 + 5 + … + p ) +  ( 1 + 3 + 5 + … + q ) =  ( 1 + 3 + 5 + … + 25 )


   5 2 +  12 2 =  13 2


  1 + 3 + 5 + … + 9 =    5 2


  p = 9


  1 + 3 + 5 + … + 23 =    12 2


  q = 23


  p + q = 9 + 23 = 32


  ab = 200


 


 


  7  a 2 + 7  b 2 + 7  c 2


  ab = 200 , bc = 700 , ca = 800 ,


  7  a 2 + 7  b 2 + 7  c 2


  ab = 200


  bc = 700


  ca = 800


  abc = 200 c


  abc = 700 a


  abc = 800 b


  200 c = 700 a = 800 b


   ( 200 ,   700 ,   800 ) = 5600


  ÷ 5600


    200 c 5600 =   700 a 5600 =   800 b 5600


   c 28 =  a 8 =  b 7 = k


   c 28 = k


  c = 28 k


  c = 28 k


   a 8 = k


  a = 8 k


  a = 8 k


   b 7 = k


  b = 7 k


  b = 7 k


  a = 8 k ,   b = 7 k


  ( 8 k ) ( 7 k ) = 200


    k 2 =  200 56 =  25 7


   a 2 +  b 2 +  c 2 =   ( 8 k ) 2 +   ( 7 k ) 2 +   ( 28 k ) 2


  =   64 k 2 +   49 k 2 +   784 k 2


  =   897 k 2 = 897 ×  25 7


  =  22425 7


  7  a 2 + 7  b 2 + 7  c 2 = 7  (  a 2 +  b 2 +  c 2 ) = 7 ×  22425 7 = 22 , 425


   x 3 + 5  x 2 − 4


  x + 2


  q ( x )


  q ( x )


  x + 3


  x


     (  3 x − 27 ) 2 +    (  5 x − 625 ) 2 =    (  3 x +  5 x − 652 ) 2


     (  3 x − 27 ) 2 +    (  5 x − 625 ) 2 =    (  3 x +  5 x − 652 ) 2


     (  3 x − 27 ) 2 +    (  5 x − 625 ) 2 =    (  3 x +  5 x − 652 ) 2


  a =  3 x − 27


  b =  5 x − 625


   (  a 2 +  b 2 =   ( a + b ) 2


   (  a 2 +  b 2 =  a 2


   b 2 + 2 ab


  2 ab = 0


  a = 0


  b = 0


   3 x − 27 = 0


   3 x =  3 3


   3 x =  3 3


  x = 3


  x = 3


   5 x − 625 = 0


   5 x =  5 4


   5 x =  5 4


  x = 4


  x = 4


  x


  = 3 + 4 = 7


   x 3 =  y 4 =  z 5


   x 3 =  y 4 =  z 5


  3 x − 2 y + z = 18


  x + 5 y − 3 z


   x 3 =  y 4 =  z 5 = k


  ด ั ง น ั ้ น


   x 3 − 2  x 2 − 11 x + 12


   1 a +  1 b +  1 c


   x 3 − 2  x 2 − 11 x + 12


   1 a +  1 b +  1 c


   11 12


   6 11


   1 6


   2 11


  −


  −


   1 a +  1 b +  1 c =  bc abc +  ac abc +  ab abc


  =   bc + ac + ab abc


  =   ab + bc + ca abc


  ab + bc + ca = − 11


  abc = − 12


   1 a +  1 b +  1 c =   − 11  − 12 =  11 12


  x =    7 +  3   7 −  3


  y =    7 −  3   7 +  3


   x 4 +  y 4 +   ( x + y ) 4


  x =    7 +  3   7 −  3


  y =    7 −  3   7 +  3


   x 4 +  y 4 +   ( x + y ) 4


  x =    7 +  3   7 −  3   ×    7 +  3   7 +  3


  =     (  7 +  3 ) 2  7 − 3   =   7 + 2  21 + 3 4


  =   ( 10 + 2  21 ) 4   =   5 +  21 2


  y =    7 −  3   7 +  3   ∙    7 −  3   7 −  3


  =     (  7 −  3 ) 2  7 − 3   =   7 − 2  21 + 3 4 =   5 −  21 2


  x + y =   5 +  21 2 +   5 −  21 2 = 5


  xy =   5 +  21 2 ∙   5 −  21 2 =   25 − 21 4 = 1


   x 4 +  y 4 +   ( x + y ) 4 =     ( x 2 +  y 2 ) 2 − 2  x 2  y 2 +  5 4


  =    (   ( x + y ) 2 − 2 xy ) 2 − 2   ( 1 ) 2 +  5 4


  =    (  5 2 − 2 × 1 ) 2 − 2 + 625


  =    (  5 2 − 2 × 1 ) 2 − 2 + 625


  =  23 2 − 2 + 625 = 1 , 152


  =  23 2 − 2 + 625 = 1 , 152


   BE 2 +    20 2   =  16 2 +    13 2


   BE 2   =  16 2 +    13 2 −    20 2


   BE 2   = 256 +   169 −   400


   BE 2   = 25


    BE   = 5


   OH - = 15   cm


   OI - = 6   cm


  2 ×  (  1 2 × EF × PH ) + 2 ×  (  1 2 × DE × PI )


  2 ×  (  1 2 × 12 × 17 ) + 2 ×  (  1 2 × 30 × 10 )


  ×


    ×


  ∆


   C ^ =  90 o


  ∠ C =  90 ∘


  BC =   169 2 −  156 2 = 65


  ∆ A BC ~ ∆ A CD


   CD AC =  BC AB


   x 156 =  65 169


  x = 60


  ∆ ABC ~ ∆ LBM


  ∆ ALN ~ ∆ LBM


   a 7 =  12 b


  ab = 84


  ab


  y =  7 9 x


  y =  7 6 x


  y =  14 9 x


  y =  7 18 x


  y = mx + b


  y = mx


    2 a − 0  b − 0 =   2 a b


  2 a −  b 6


    7 b 6


    7 b 18


  a =   7 b 18


   2 b  (   7 b 18 ) =  7 9


  y =  7 9 x


  DE =  3


   E ^ = 90 °


   B ^ = 60 °


  DE =  3


  ∠ E =  90 ∘


  ∠ B =  60 ∘


   2


   3


  B  C ^ E =  30 o


   180 o


  A  C ^ E =  60 o


     90 o


   D ^ =  E ^ =  90 o


   3


  sin  60 o =    3 AC


     3 2 =    3 AC


  AC = 2


   P ^ =  60 o


  ∆ PCD


  ∆ ABP


  AB ∕ ∕ CD


  20 x − 10 y = 30 °  


  x − y


  AB ∕ ∕ CD


  20 x − 10 y = 30 °


  x − y


   330 330


  x − y = 2 − 1 =  1 o


  3000  3  


  3000  3


  = 3000  3 × ( cot  30 o − cot  60 o )


  = 3000  3 × (  3 −  1   3 )


  = 3000  3 ×  2   3


  = 6000


  =  s t =  6000 30 = 200   m / s


   m n  ( k − q + l )


    k  ( m + n ) − q n


   m n  ( k + q − l )


   m n  ( k − q ) + k


   ∑   x 1 = mq


   ∑   x 2 = np


     ∑   x 1 +  ∑   x 2  m + n = k


    mq + np  m + n = k


  mq + np = km + kn


  p =   km + kn − mq n =   m ( k − q ) + kn n =   m ( k − q ) n + k


       (  x i −  x - ) 2 N


  10 ,   20 ,   30 ,   30 ,   a ,   b ,   60 ,   60 ,   90 ,   120 .


  11 ,   22 ,   33 ,   34 ,   a + 5 ,   b + 6 ,   67 ,   68 ,   99 ,   130 .

